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ΕΝΔΕΙΚΣΙΚΕ΢ ΑΠΑΝΣΗ΢ΕΙ΢ 

Άσκηση 1 

Πιο κάτω δίνονται οι γραφικζσ παραςτάςεισ οριςμζνων ςυναρτήςεων οι οποίεσ είναι είτε εκθετικζσ 

είτε λογαριθμικζσ. Αντιςτοιχήςτε, ςτον πίνακα που ακολουθεί, την κάθε γραφική παράςταςη με τον 

τφπο τησ. 

 

𝑕 𝑥 = 𝑒−𝑥  𝑘 𝑥 = −2−𝑥  𝑓 𝑥 = ln⁡(𝑥 − 3) 𝑔 𝑥 = − log2 𝑥 

(β) (γ) (α) (δ) 

 

*Μ:4x1=4] 

Άσκηση 2 

Να υπολογίςετε την τιμή του αγνώςτου 𝑥 ςτισ πιο κάτω ιςότητεσ: 

(α) log27 𝑥 =
1

3
, 𝑥 > 0 

(β) ln 𝑥 − 1 = 3, 𝑥 > 1 

(γ) eln⁡(2𝑥−1) = 3, 𝑥 >
1

2
 

(δ) log𝑥 4 = log4 16 , 𝑥 > 0, 𝑥 ≠ 1                                                                                                 *Μ:4x1=4] 
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Απάντηση 

(α) log27 𝑥 =
1

3
⇔ 𝑥 =  27 

1

3 = 3. 

 

(β) ln 𝑥 − 1 = 3 ⇔ 𝑥 − 1 = 𝑒3 ⇔ 𝑥 = 𝑒3 + 1. 

 

(γ) eln⁡(2𝑥−1) = 3 ⇔ 2𝑥 − 1 = 3 ⇔ 𝑥 = 2. 

 

(δ) log𝑥 4 = log4 16 ⇔ log𝑥 4 = log4 42 ⇔ log𝑥 4 = 2 ⇔ 𝑥2 = 4 ⇔ 𝑥 = 2, αφοφ 𝑥 > 0. 

 

 

Άσκηση 3 

(α) Έςτω 𝛢 > 0 και 𝛼 > 0, 𝛼 ≠ 1. Να αποδείξετε ότι 

log𝛼 𝛢2023 = 2023 ∙ log𝛼 𝛢. 

 

(β) Έςτω 𝑥 > 0 και 𝛼, 𝛽 > 0, 𝛼, 𝛽 ≠ 1, 𝛼 ∙ 𝛽 ≠ 1. Να αποδείξετε ότι 

 log𝛼 𝑥 ∙  log𝛽 𝑥 

log𝛼 𝑥 + log𝛽 𝑥
= log𝛼𝛽 𝑥. 

*Μ:2.5/2.5+ 

 

Απάντηση 

(α) Θζτουμε 𝑥 = log𝛼 𝐴. Σότε 

𝑥 = log𝛼 𝐴 ⇔ 𝐴 = 𝑎𝑥 ⇔ 𝐴2023 = 𝑎2023𝑥 ⇔ log𝛼 𝛢2023 = 2023𝑥 ⇔ log𝛼 𝛢2023 = 2023 ∙ log𝛼 𝛢. 

 

(β) 

 log𝛼 𝑥 ∙  log𝛽 𝑥 

log𝛼 𝑥 + log𝛽 𝑥
=

 log𝛼𝛽 𝑥 

 log𝛼𝛽 𝛼 
∙
 log𝛼𝛽 𝑥 

 log𝛼𝛽 𝛽 

log𝛼𝛽 𝑥
log𝛼𝛽 𝛼

+
log𝛽 𝑥

log𝛼𝛽 𝛽

=

 log𝛼𝛽 𝑥 

 log𝛼𝛽 𝛼 
∙
 log𝛼𝛽 𝑥 

 log𝛼𝛽 𝛽 

 log𝛼𝛽 𝑥  log𝛼𝛽 𝛽 +  log𝛽 𝑥  log𝛼𝛽 𝛼 

 log𝛼𝛽 𝛼  log𝛼𝛽 𝛽 

 

 

=
 log𝛼𝛽 𝑥 ∙  log𝛼𝛽 𝑥 

 log𝛼𝛽 𝑥  log𝛼𝛽 𝛽 +  log𝛼𝛽 𝛼  log𝛽 𝑥 
=

 log𝛼𝛽 𝑥 ∙  log𝛼𝛽 𝑥 

 log𝛼𝛽 𝑥  log𝛼𝛽 𝛽 + log𝛼𝛽 𝛼 
 

 

=
log𝛼𝛽 𝑥

log𝛼𝛽 𝛽 + log𝛼𝛽 𝛼
=

log𝛼𝛽 𝑥

log𝛼𝛽(𝛼𝛽)
= log𝛼𝛽 𝑥. 
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Άσκηση 4 

Να λφςετε τισ πιο κάτω εξιςώςεισ: 

(α)   2 log3 𝑥 − 1 = log3 𝑥 + 2 + log3 𝑥 − 3  

Περιοριςμοί: 𝑥 − 1 > 0 ⇔ 𝑥 > 1, 𝑥 + 2 > 0 ⇔ 𝑥 > −2, 𝑥 − 3 > 0 ⇔ 𝑥 > 3. Άρα, 𝑥 > 3. 

2 log3 𝑥 − 1 = log3 𝑥 + 2 + log3 𝑥 − 3  

⇔ log3  𝑥 − 1 2 = log3  𝑥 + 2  𝑥 − 3   

⇔  𝑥 − 1 2 =  𝑥 + 2  𝑥 − 3  

⇔ 𝑥2 − 2𝑥 + 1 = 𝑥2 − 𝑥 − 6 

⇔ 𝑥 = 7 δεκτή λύση. 

 

(β)   log3 𝑥 + 2 log𝑥 3 − 3 = 0. 

Περιοριςμοί: 𝑥 > 0, 𝑥 ≠ 1 

log3 𝑥 + 2 log𝑥 3 − 3 = 0 ⇔
log𝑥 𝑥

log𝑥 3
+ 2 log𝑥 3 − 3 = 0 

⇔
1

log𝑥 3
+ 2 log𝑥 3 − 3 = 0 

⇔ 2 log𝑥 3 2 − 3 log𝑥 3 + 1 = 0 

⇔  2 log𝑥 3 − 1  log𝑥 3 − 1 = 0 

⇔  
log𝑥 3 =

1

2
⇔ 𝑥 = 9

log𝑥 3 = 1 ⇔ 𝑥 = 3.

  

 

(γ)   4𝑥 − 3 ∙ 2𝑥+1 + 8 = 0 ⇔  2𝑥 2 − 6 ∙ 2𝑥 + 8 = 0 ⇔  2𝑥 − 4  2𝑥 − 2 = 0 

⇔  
2𝑥 = 4 ⇔ 𝑥 = 2

2𝑥 = 2 ⇔ 𝑥 = 1.

  

 

(δ)   log5 7 + 9𝑥−1 − log54 =  log5 3𝑥−1 + 1  

⇔ log5 7 + 9𝑥−1 − log5 3𝑥−1 + 1 = log54 

⇔ log5

7 + 9𝑥−1

3𝑥−1 + 1
= log54 
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⇔
7 + 9𝑥−1

3𝑥−1 + 1
= 4 ⇔ 7 + 9𝑥−1 = 4 ∙ 3𝑥−1 + 4 

⇔ 9𝑥−1 − 4 ∙ 3𝑥−1 + 3 = 0 

⇔  3𝑥−1 2 − 4 ∙ 3𝑥−1 + 3 = 0 

⇔  3𝑥−1 − 3  3𝑥−1 − 1 = 0 

⇔  
3𝑥−1 = 3 ⇔ 𝑥 = 2

3𝑥−1 = 1 ⇔ 𝑥 = 1.

  

 

*Μ:1/2/2/2] 

 

 

 


