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5.6 ΟΡΙΟ ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢ ΢ΣΟ ΑΠΕΙΡΟ 

Δραςτηριότητεσ ςελ. 45-46 (Όριο ςυνάρτηςησ ςτο άπειρο) 

 

1.  𝜶 lim
𝑥→−∞

𝑥4 = +∞,  𝜷 lim
𝑥→−∞

𝑥7 = −∞ 

 

 𝜸 lim
𝑥→+∞

𝑥5 = +∞,  𝜹  lim
𝑥→+∞

1

𝑥3 = 0   

 

 𝜺 lim
𝑥→−∞

1

𝑥2 = 0,  𝝈𝝉  lim
𝑥→−∞

1

𝑥5 = 0   

 

2. 
(α) ΛΑΘΟΣ. Για παράδειγμα η 𝑓 𝑥 =  

𝑥, 𝑥 > 0

0, 𝑥 ≤ 0

 . 

(β) ΣΩΣΤΟ: Για παράδειγμα το πολυώνυμο 𝑝 𝑥 = 1, ∀𝑥 ∈ ℝ. 

 

(γ) ΣΩΣΤΟ: 

lim
𝑥→+∞

1

𝑥4 = 0 = lim
𝑥→−∞

1

𝑥6 

 

3. Έχουμε: 

lim
𝑥→+∞

𝑓 𝑥 = 3, lim
𝑥→−∞

𝑓 𝑥 = 1 

 

4.  𝜶 lim
𝑥→−∞

 5𝑥4 + 3𝑥2 − 3𝑥 − 3 = lim
𝑥→−∞

 5𝑥4 = 5 lim
𝑥→−∞

𝑥4 = +∞ 

 
 𝜷 lim

𝑥→+∞
 2𝑥 − 3𝑥4 = lim

𝑥→+∞
 −3𝑥4 = −3 lim

𝑥→+∞
 𝑥4 = −3 +∞ = +∞ 

 

 𝜸 lim
𝑥→−∞

𝑥3 − 3𝑥2 + 2𝑥

𝑥5 − 3𝑥2 + 1
= lim

𝑥→−∞

𝑥3

𝑥5 = lim
𝑥→−∞

1

𝑥2 = 0 

 

 𝜹  lim
𝑥→+∞

3

𝑥2 − 𝑥 − 7
= 3 lim

𝑥→+∞

1

𝑥2
= 0 

 

 𝜺 lim
𝑥→−∞

4 − 𝑥10

𝑥3 + 5𝑥10 = lim
𝑥→−∞

−𝑥10

5𝑥10 = − lim
𝑥→−∞

1

5
= −

1

5
 

 

 𝝈𝝉  lim
𝑥→+∞

𝑥7 − 𝑥4

𝑥 − 2
= lim

𝑥→+∞

𝑥7

𝑥
= lim

𝑥→+∞
𝑥6 = +∞ 

 

5. Υποθέτουμε ότι 𝛼 ≠ 0. Τότε 

lim
𝑥→−∞

𝛼𝑥3 + 2𝑥2 + 2

1 − 𝑥2 − 𝑥3
= 4 ⟺ lim

𝑥→−∞

𝛼𝑥3

−𝑥3
= 4 ⟺ 𝛼 lim

𝑥→−∞

𝑥3

−𝑥3
= 4 ⟺ 𝜶 = 𝟒 

 

6. (α) Έχουμε 

lim
𝑥→−∞

 3𝑥2 − 5𝑥 + 4 =  lim
𝑥→−∞

 3𝑥2 − 5𝑥 + 4 = +∞ 

(β) Έχουμε απροσδιόριστη μορφή τύπου  +∞ +  −∞ . Άρα εφαρμόζουμε τεχνική απαλοιφής της 

απροσδιοριστίας (συζυγή παράσταση) 

lim
𝑥→+∞

  𝑥2 + 2 − 𝑥  

 

= lim
𝑥→+∞

  𝑥2 + 2 − 𝑥   𝑥2 + 2 + 𝑥 

 𝑥2 + 2 + 𝑥
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= lim
𝑥→+∞

  𝑥2 + 2 
2
− 𝑥2

 𝑥2 + 2 + 𝑥
= lim

𝑥→+∞

𝑥2 + 2 − 𝑥2

 𝑥2 + 2 + 𝑥
 

 

= lim
𝑥→+∞

2

 𝑥2 + 2 + 𝑥
= lim

𝑥→+∞

2

 𝑥2 + 2 + 𝑥
= 0 

 

(γ) Έχουμε απροσδιόριστη μορφή τύπου 
+∞

+∞
. Άρα εφαρμόζουμε τεχνική απαλοιφής της 

απροσδιοριστίας. Αφού 𝑥 → +∞ μπορούμε να θεωρήσουμε για αρκετά μεγάλα 𝑥 ότι  𝑥 = 𝑥. 

Έτσι 

lim
𝑥→+∞

 9𝑥2 + 1

𝑥 + 2
= lim

𝑥→+∞

 9𝑥2  1 +
1
𝑥2 

𝑥 + 2
 

= lim
𝑥→+∞

3 𝑥  1 +
1
𝑥2

𝑥 + 2
= lim

𝑥→+∞

3𝑥 1 +
1
𝑥2

𝑥  1 +
2
𝑥
 

 

= 3 lim
𝑥→+∞

 1 +
1
𝑥2

1 +
2
𝑥

= 3
lim

𝑥→+∞
 1 +

1
𝑥2

lim
𝑥→+∞

 1 +
2
𝑥
 
 

 

= 3

 lim
𝑥→+∞

 1 +
1
𝑥2 

1
= 3 1 = 3 

 

(δ) Έχουμε απροσδιόριστη μορφή τύπου  +∞ +  −∞ . Άρα εφαρμόζουμε τεχνική απαλοιφής της 

απροσδιοριστίας (συζυγή παράσταση) 

lim
𝑥→−∞

  𝑥2 − 𝑥 + 1 −  𝑥2 + 𝑥 + 1  

 

= lim
𝑥→−∞

  𝑥2 − 𝑥 + 1 −  𝑥2 + 𝑥 + 1   𝑥2 − 𝑥 + 1 +  𝑥2 + 𝑥 + 1 

 𝑥2 − 𝑥 + 1 +  𝑥2 + 𝑥 + 1
 

= lim
𝑥→−∞

𝑥2 − 𝑥 + 1 −  𝑥2 + 𝑥 + 1 

 𝑥2 − 𝑥 + 1 +  𝑥2 + 𝑥 + 1
 

 

= lim
𝑥→−∞

−2𝑥

 𝑥2 − 𝑥 + 1 +  𝑥2 + 𝑥 + 1
 

 

Αφού 𝑥 → −∞ μπορούμε να θεωρήσουμε για αρκετά μεγάλα 𝑥 ότι  𝑥 = −𝑥. Έτσι το πιο πάνω 

γίνεται 

= lim
𝑥→−∞

−2𝑥

 𝑥  1 −
1
𝑥

+
1
𝑥2 +  𝑥  1 +

1
𝑥

+
1
𝑥2

 

= lim
𝑥→−∞

2𝑥

𝑥 1 −
1
𝑥

+
1
𝑥2 + 𝑥 1 +

1
𝑥

+
1
𝑥2

 

 

= 2 lim
𝑥→−∞

1

 1 −
1
𝑥

+
1
𝑥2 +  1 +

1
𝑥

+
1
𝑥2

 

= 2
1

lim
𝑥→−∞

 1 −
1
𝑥

+
1
𝑥2 + lim

𝑥→−∞
 1 +

1
𝑥

+
1
𝑥2

=
2

2
= 1 

 

7. Έχουμε: (υποθέτουμε ότι 𝛼𝛽 ≠ 0) 

lim
𝑥→+∞

𝛼𝑥2 + 3𝛼𝑥 + 𝛽

𝛽𝑥2 − 4𝛼𝑥
= 3 ⟺ lim

𝑥→+∞

𝛼𝑥2

𝛽𝑥2 = 3 ⟺
𝛼

𝛽
= 3 ⟺ 𝛼 = 3𝛽 

και 
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lim
𝑥→α

𝛼2 − 𝑥2

𝛼𝛽2 − 𝑥𝛽2 = 6 ⟺ lim
𝑥→α

 𝑎 − 𝑥  𝑎 + 𝑥 

𝛽2 𝑎 − 𝑥 
= 6 

⟺
1

𝛽2
lim

𝑥→+∞
 𝑎 + 𝑥 = 6 ⟺

2𝛼

𝛽2
= 6 ⟺ 𝛼 = 3𝛽2 

Άρα, 𝛽2 = 𝛽 και αρα 𝜷 = 𝟏 (αφού 𝛽 ≠ 0) και 𝜶 = 𝟑. 

 

8. Έχουμε απροσδιόριστη μορφή τύπου  +∞ +  −∞ . Άρα εφαρμόζουμε τεχνική απαλοιφής της 

απροσδιοριστίας (συζυγή παράσταση): 

lim
𝑥→+∞

   𝑥 − 1 + 1 −   𝑥 + 1 + 1  

 

= lim
𝑥→+∞

   𝑥 − 1 + 1 −  𝑥 + 1 + 1    𝑥 − 1 + 1 +   𝑥 + 1 + 1 

  𝑥 − 1 + 1 +   𝑥 + 1 + 1
 

 

= lim
𝑥→+∞

 𝑥 − 1 + 1 −   𝑥 + 1 + 1 

  𝑥 − 1 + 1 +   𝑥 + 1 + 1
 

 

= lim
𝑥→+∞

 𝑥 − 1 −  𝑥 + 1

  𝑥 − 1 + 1 +   𝑥 + 1 + 1
 

το οποίο αποτελεί απροσδιόριστη μορφή. Εφαρμόζουμε (ξανά) τεχνική απαλοιφής της 

απροσδιοριστίας (συζυγή παράσταση) και βρίσκουμε ότι το όριο = 0. 

 


