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Δραςτηριότητεσ ςελ. 82 (Εμπλουτιςμού) 

1. (α) Δεν ιςχύει ότι 

  𝛼𝜅 ∙ 𝛽𝜅 

𝜈

𝜅=1

=   𝛼𝜅

𝜈

𝜅=1

 ∙   𝛽𝜅

𝜈

𝜅=1

  

Για παράδειγμα, 𝛼𝜅 = 𝜈, ∀𝜅 ∈  1,2,3, ⋯ , 𝜈  και  𝛽𝜅 =
1

𝜈
, ∀𝜅 ∈  1,2,3, ⋯ , 𝜈 . Τότε 𝛼𝜅 ∙ 𝛽𝜅 = 1, ∀𝜅 ∈

 1,2,3, ⋯ , 𝜈  και αρα  

  𝛼𝜅 ∙ 𝛽𝜅 

𝜈

𝜅=1

=  1

𝜈

𝜅=1

= 𝜈   ενώ    𝛼𝜅

𝜈

𝜅=1

 ∙   𝛽𝜅

𝜈

𝜅=1

 =  𝜈  1

𝜈

𝜅=1

 ∙  
1

𝜈
 1

𝜈

𝜅=1

 = 𝜈2 

 

 𝛃  Δεν ιςχύει ότι        
𝛼𝜅

𝛽𝜅

 

𝜈

𝜅=1

=
 𝛼𝜅

𝜈
𝜅=1

 𝛽𝜅
𝜈
𝜅=1

 

Για παράδειγμα, 𝛼𝜅  και  𝛽𝜅  όπωσ πιο πάνω. Τότε 

  
𝛼𝜅

𝛽𝜅

 

𝜈

𝜅=1

=  𝜈2

𝜈

𝜅=1

= 𝜈3  𝜀𝜈ώ 
 𝛼𝜅

𝜈
𝜅=1

 𝛽𝜅
𝜈
𝜅=1

=
𝜈2

1
= 𝜈2 

 

 𝛄  Δεν ιςχύει  ότι      𝛼𝜅 2

𝜈

𝜅=1

=   𝛼𝜅

𝜈

𝜅=1

 

2

 

Για παράδειγμα, 𝛼𝜅 =
3𝜈+1

2𝜈−1
, ∀𝜅 ∈  2,3, ⋯ , 𝜈 . Τότε 

  𝛼𝜅 2

𝜈

𝜅=1

=   
3𝜈 + 1

2𝜈 − 1
 

2𝜈

𝜅=1

=  
3𝜈 + 1

2𝜈 − 1
 

2

 1

𝜈

𝜅=1

= 𝜈  
3𝜈 + 1

2𝜈 − 1
 

2

 

ενώ                                    𝛼𝜅

𝜈

𝜅=1

 

2

=    
3𝜈 + 1

2𝜈 − 1
 

𝜈

𝜅=1

 

2

=  𝜈  
3𝜈 + 1

2𝜈 − 1
  

2

 

 

2. Έχουμε: 

 
2𝜈 − 2𝜈

3𝜈

∞

𝜈=1

=   2
𝜈

3𝜈
−  

2

3
 

𝜈

 

∞

𝜈=1

 

Έςτω 𝜈 ∈ ℕ ςταθεροποιημένο. Υπολογίζουμε το μερικό άθροιςμα τησ πιο πάνω ςειράσ: 

𝑆𝜈 =   2
𝜅

3𝜅
−  

2

3
 

𝜅

 

𝜈

𝑘=1

= 2  
𝜅

3𝜅

𝜈

𝑘=1

−   
2

3
 

𝜅𝜈

𝑘=1

 

Είναι lim
ν→+∞

  
2

3
 

𝜅𝜈

𝑘=1

=

2
3

1 −
2
3

= 2    Γεωμετρική ςειρά  και lim
ν→+∞

 
𝜅

3𝜅

𝜈

𝑘=1

=
3

4
 

και αρα  
2𝜈 − 2𝜈

3𝜈

∞

𝜈=1

=
3

2
− 2 = −

1

2
 



Προτάσεις λύσεων:  Ιωακείμ Ιωάννης 

 http://ioakimioannis.com  137 

3. Κέντρο μάζασ  𝜈 ςωμάτων βρίςκεται ςτη θέςη  𝑥 , 0 , όπου 𝑥 =
  𝑚𝜅 ∙𝑥𝜅  𝜈

𝜅=1

 𝑚𝜅
𝜈
𝜅=1

. 

𝑥1 = 1 𝑚1 = 5 𝑚1 ∙ 𝑥1 = 5  

𝑥2 = 3 𝑚2 = 7 𝑚2 ∙ 𝑥2 = 21  

𝑥3 = 5 𝑚3 = 2 𝑚3 ∙ 𝑥3 = 10  

𝑥4 = 7 𝑚4 = 3 𝑚4 ∙ 𝑥4 = 21  

  𝑚𝜅

𝜈

𝜅=1

= 17   𝑚𝜅 ∙ 𝑥𝜅 

𝜈

𝜅=1

= 57 𝑥 =
  𝑚𝜅 ∙ 𝑥𝜅 𝜈

𝜅=1

 𝑚𝜅
𝜈
𝜅=1

=
57

17
 

Άρα, το κέντρο βάρουσ έχει ςυντεταγμένεσ  
57

17
, 0 . 

 

4. Έχουμε για 𝜈 ∈ ℕ ςταθεροποιημένο 

𝑆𝜈 =  
1

𝜅2

𝜈

𝜅=1

 =   
1

 2𝜅 − 1 2
+

1

 2𝜅 2
 

𝜈

𝜅=1

 =   
1

 2𝜅 − 1 2
+

1

4𝜅2
 

𝜈

𝜅=1

 

 =  
1

 2𝜅 − 1 2

𝜈

𝜅=1

+
1

4
 

1

𝜅2

𝜈

𝜅=1

 =  
1

 2𝜅 − 1 2

𝜈

𝜅=1

+
1

4
𝑆𝜈  

⇒
3

4
𝑆𝜈  =  

1

 2𝜅 − 1 2

𝜈

𝜅=1

 ⇒ 
3

4
 

1

𝜅2

∞

𝜅=1

=  
1

 2𝜅 − 1 2

∞

𝜅=1

 

⇒
3

4
×

𝜋2

6
 =  

1

 2𝜅 − 1 2

∞

𝜅=1

 ⇒  
1

 2𝜅 − 1 2

∞

𝜅=1

=
𝜋2

8
 

    
 

5. Έχουμε 

    𝜅 + 2  
1

𝜅 + 3
 

𝑖∞

𝑖=0

 

40

𝜅=5

 =    𝜅 + 2   
1

𝜅 + 3
 

𝑖∞

𝑖=0

 

40

𝜅=5

 
 

Γεωμετρική Σειρά =    𝜅 + 2 
1

1 −
1

𝜅 + 3

 

40

𝜅=5

=    𝜅 + 2 
𝜅 + 3

𝜅 + 2
 

40

𝜅=5

=   𝜅 + 3 

40

𝜅=5

 

 =   𝜅 + 3 

40

𝜅=1

−   𝜅 + 3 

4

𝜅=1

=
40 40 + 1 

2
+ 3 × 40 −

4 4 + 1 

2
+ 12 

   = 20 21 + 120 − 10 + 12 = 542  

 
  




