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Δραςτηριότητεσ ςελ. 20 (Ενότητα 3.4: Οριςμόσ αόριςτου ολοκληρώματοσ) 

1. Η υπόθεςη  𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 𝐹 𝑥 + 𝑐 μασ λϋει ότι η 𝐹 εύναι μια αντιπαρϊγωγοσ τησ  𝑓, δηλ. 𝐹′ ≡ 𝑓. Από

το ςχόμα βλϋπουμε ότι 𝑓 −3 = 𝑓 1 = 𝑓 2 = 0 και αρα τα κρύςιμα ςημεύα τησ 𝐹′  εύναι τα

𝑥 = −3,1,2. Για 𝑥 = −3,2 ϋχει ελϊχιςτο και για 𝑥 = 1 μϋγιςτο.

2. (α) Εύναι  6 2𝑥 + 1 2𝑑𝑥 =  2𝑥 + 1 3 + 𝑐 αφου   2𝑥 + 1 3 + 𝑐 ′ = 3 2𝑥 + 1 ′ 2𝑥 + 1 2 = 6 2𝑥 + 1 2 

(β) Εύναι 

 𝑥𝜂𝜇𝑥𝑑𝑥 = 𝜂𝜇𝑥 − 𝑥𝜍𝜐𝜈𝑥 + 𝑐 αφού 

 𝜂𝜇𝑥 − 𝑥𝜍𝜐𝜈𝑥 + 𝑐 ′ = 𝜍𝜐𝜈𝑥 = 𝑥𝜂𝜇𝑥 −  𝜍𝜐𝜈𝑥 + 𝑥𝜂𝜇𝑥 = 𝜂𝜇𝑥 − 𝑥𝜍𝜐𝜈𝑥 

3. Εύναι

(α) 
 2𝑥𝑑𝑥 = 𝑥2 + 𝑐 

αφού  
𝑥2

2
+ 𝑐 

′

= 2𝑥 

(β) 
 4𝑥4𝑑𝑥 = 4

𝑥5

5
+ 𝑐 

αφού  4
𝑥5

5
+ 𝑐 

′

= 4𝑥4 

(γ) 
 𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝑐 

αφού  𝑒𝑥 + 𝑐 ′ = 𝑒𝑥  

(δ) 
 𝜍𝜐𝜈𝑥𝑑𝑥 = 𝜂𝜇𝑥 + 𝑐 

αφού  𝜂𝜇𝑥 + 𝑐 ′ = 𝜍𝜐𝜈𝑥 

(ε) 
  𝜂𝜇𝑥 + 𝜍𝜐𝜈𝑥 2𝑑𝑥 =   𝜂𝜇2𝑥 + 2𝜂𝜇𝑥𝜍𝜐𝜈𝑥 + 𝜍𝜐𝜈2𝑥 𝑑𝑥 =   1 + 2𝜂𝜇𝑥𝜍𝜐𝜈𝑥 𝑑𝑥 =   1 + 𝜂𝜇 2𝑥  𝑑𝑥 

= 𝑥 −
1

2
𝜍𝜐𝜈 2𝑥 + 𝑐 = 𝑥 − 𝜍𝜐𝜈2𝑥, +𝑐, αφού  𝑥 −

1

2
𝜍𝜐𝜈 2𝑥 + 𝑐 

′

= 1 + 𝜂𝜇 2𝑥  


